Proposition de correction du Controle TD 1

Question de cours

Soit (u,) une suite réelle strictement positive telle que
Ju, — louleRyU{+oo}

n—-+0o0o

Alors
{l <1 = Y (u,) converge

[ >1 = > (uy,) diverge

Exercice 1

Question 1
On a:

Question 2

On a:

Ainsi on a u, ~ —s5
+o0o

u, < 0 donc les théoremes s’appliquent

> (un) et Y(—55z) sont de méme nature

Or Y (—522) converge (Riemann avec a =2 > 1)

Ccl: > (uy,) converge



Exercice 2

(2n)! >0

Soit (un) une suite réelle positive telle que : up = (5

Ainsi on a :

Unpr _ (2n42)0  (n)’
u,  ((n+1)H* (2nl)
(2n +1)(2n +2)
(n+ 1)3
2(2n +1)

(n+1)°

T T A Y

Un 400 n2 n

Ainsi, par d’Alembert, > u,, converge

Exercice 3

Question 1
Posons a,, = ﬁ,Vn e N*
La suite (a,) est décroissante car la fonction z — /x est croissante

Ainsi a,, — 0

n—-+4o0o

Par le CSSA, Y % converge

Question 2

On pose u, = v, + w, avec v, = % et wn:%%—o(%)
> v, converge d’apres la question 1

Wn 2 % Ainsi w,, >0

Or Z% diverge d’ou > w, diverge

Cecl: > u, diverge
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